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 Soit 𝑓 une fonction définie par : ቐ
𝑓ሺ𝑥ሻ =

ξ1+𝑠𝑖𝑛 𝑥 −1

𝑥
        𝑥 ≠ 0

𝑓ሺ0ሻ =
1

2
                                 

 

 

− Etudier la continuité de 𝑓 en 𝑥0 = 0. 

 

Exercice  1 

Soit 𝑓 une fonction définie par : ቐ

𝑓ሺ𝑥ሻ = 2𝑥2 − 3𝑥                 𝑥 < −1

𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥2 + 4            − 1 ≤ 𝑥 < 1

𝑓ሺ𝑥ሻ = ξ𝑥2 + 1 + 2               𝑥 ≥ 1

  

 

− Etudier la continuité de 𝑓 en 0, 1  et − 1. 

 

Exercice  2 

Soit 𝑓 une fonction définie par : ൝
𝑓ሺ𝑥ሻ =

𝑥3−𝑥2+𝑥−1

𝑥3−𝑥2      x ≠ 0 ;  x ≠ 1

𝑓ሺ1ሻ = α                                               
 

 

− Déterminer α pour que 𝑓 soit continue en 𝑥0 = 1. 

Exercice  3 

Soit 𝑓 une fonction définie par : ൝
𝑓ሺ𝑥ሻ =

𝑥2+𝑥−𝑎

𝑥−1
        𝑥 < 1

𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥2 + 𝑏        𝑥 ≥ 1
 

 

− Déterminer 𝑎 𝑒𝑡 𝑏 pour que 𝑓 soit continue en 𝑥0 = 1. 

Exercice  4 

Soit 𝑓 une fonction définie par : ൝
𝑓ሺ𝑥ሻ =

𝑥−ξ𝑥+2

ξ4𝑥+1−3
        x ≠ 2

𝑓ሺ2ሻ = 𝑐                                
 

1 − Donner 𝐷𝑓. 

2 − Déterminer 𝑐 pour que 𝑓 soit continue en 𝑥0 = 2. 

Exercice  5 

On considère la fonction : ቐ
𝑓ሺ𝑥ሻ = 3𝑥2 − 𝑥 −

1

4
     0 ≤ 𝑥 ≤

1

2
 

𝑓ሺ𝑥ሻ = 1 − 
7

6𝑥+4
          

1

2
< 𝑥 ≤ 1

   

 

− Etudier la continuité de 𝑓 sur ሾ0,1ሿ. 

Exercice  6 

Soit 𝑓 une fonction définie par : ൝
𝑓ሺ𝑥ሻ =   

𝑥2−𝑥−2

𝑥−2
     x ≠ 2 

𝑓ሺ2ሻ = 3                             
   

 

1 − Donner 𝐷𝑓. 

2 − Etudier la continuité de 𝑓 sur 𝐷𝑓. 

Exercice  7 
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Soit 𝑓 une fonction définie par : ൝

𝑓ሺ𝑥ሻ =   
𝑥−ξ𝑥+6

ξ4𝑥+4−4
     𝑥 ≠ 3 

𝑓ሺ3ሻ = α                               
   

 

− Déterminer α pour que 𝑓 soit continue sur 𝐷𝑓. 

Exercice  8 

Soit 𝑓 une fonction définie par : ቐ
𝑓ሺ𝑥ሻ =   

2−ξ4+𝑥

𝑥2+𝑥
     𝑥 ≠ 0 

𝑓ሺ0ሻ =
−1

4
                               

 

 

1 − Calculer les limites aux bornes de 𝐷𝑓. 

2 − Etudier la continuité de 𝑓 sur 𝐷𝑓. 

Exercice  9 

 

Montrer que 𝑓 est continue sur 𝐼 

 

1 − 𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥 + 3ξ𝑥                        𝐼 = ሾ0 , +∞ሾ 

2 −  𝑓ሺ𝑥ሻ =   
𝑥2+𝑥+ξ𝑥+1

ξ𝑥
                   𝐼 = ሿ0, +∞ሾ 

3 − 𝑓ሺ𝑥ሻ = cosሺ5𝑥ሻ +  ξ𝑥 − 3       𝐼 = ሾ3, +∞ሾ 

Exercice  10 

 

1 − Montrer que l’équation  𝑥3 + 2𝑥 + 1 = 5ξ𝑥  admet au moins une solution dans ሾ1,4ሿ. 

2 − Monter que l’équation  5𝑥5 + 3𝑥3 = 1  admet une solution unique dans ]0,1[. 

3 − Monter que la courbe représentative de la fonction 𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥4 + 𝑥 − 1 coupe l’axe des abscisses en un seul 

point d’abscisse α ∈ ሾ−2, −1ሿ. 

Exercice  11 

 

Soit  𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥3 + 2ξ𝑥 + 𝑥 − 5  

1 − Montrer que l’équation 𝑓ሺ𝑥ሻ = 0 admet une seule solution dans ℝ+ et que 1 < α < 2. 

2 − Etudier le signe de 𝑓ሺ𝑥ሻ. 

Exercice  12 
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Soit  𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥3 − 3𝑥2 + 1  

1 − Montrer que l’équation 𝑓ሺ𝑥ሻ = 0 admet trois solutions différentes dans ℝ. 

2 − Déduire le signe de 𝑓ሺ𝑥ሻ sur ℝ. 

Exercice  13 

 

Soit  𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥 − 2ξ𝑥2 − 1  définie sur 𝐼 

1 − Montrer que 𝑓 admet une fonction réciproque définie de 𝐽 qu’on déterminera vers 𝐼 = ሾ1, +∞ሾ. 

2 − Calculer 𝑓−1ሺ𝑥ሻ pour 𝑥 ∈ 𝐽. 

Exercice  14 

 

Soit  𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥 − 4ξ𝑥 + 3  définie sur 𝐼 = ሾ4, +∞ሾ 

1 − Montrer que 𝑓 admet une fonction réciproque définie de 𝐽 vers 𝐼. 

2 − Calculer 𝑓−1ሺ𝑥ሻ. 

Exercice  15 

 

1 − Montrer que 𝑥3 + 𝑥 + 1 = 0 admet une solution unique α dans ሾ−2,2ሿ. 

2 − En utilisant la dichotomie, trouver un encadrement de α d’amplitude 1,25.10−1. 

Exercice  16 

Soit 𝑓 une fonction définie par : 

ە
ۖ
۔

ۖ
𝑓ሺ𝑥ሻۓ =

𝑥ξ𝑥−1

𝑥−1
            𝑥 > 1

𝑓ሺ1ሻ =
3

2
                               

𝑓ሺ𝑥ሻ =
ξ𝑥2+3−2

𝑥−1
        𝑥 < 1

 

1 − Donner 𝐷𝑓. 

2 − Calculer  𝑙𝑖𝑚
+∞

 𝑓 et  𝑙𝑖𝑚
−∞

 𝑓. 

3 − Etudier la continuité de 𝑓 en 1. 

Exercice  17 

Soit 𝑓 une fonction définie par : ቐ
𝑓ሺ𝑥ሻ =

2𝑥2+𝑥−1

2𝑥2−3𝑥+1
   x ≠

1

2
 et x ≠ 1

𝑓ሺ
1

2
ሻ = α                                             

 

− Déterminer α pour que 𝑓 soit continue en 
1

2
 . 

Exercice  18 
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Soit 𝑓 une fonction définie par : ቊ
𝑓ሺ𝑥ሻ =

cosሺ𝑥ሻ−cosሺ2𝑥ሻ

𝑥
        x ≠ 0

𝑓ሺ0ሻ = 0                                         
 

− Etudier la continuité de 𝑓 en 𝑥0 = 0. 

Exercice  19 

 

Soit 𝑓 une fonction définie par : ቊ
𝑓ሺ𝑥ሻ = ξx + 4         x ∈ ሾ−4,0ሿ

𝑓ሺxሻ = x2 + 2               x ∈ሿ0,4ሿ
 

− Etudier la continuité de 𝑓 sur ሾ−4,4ሿ. 

Exercice  20 

 

Soit 𝑓 une fonction continue définie de ሾ𝑎, 𝑏ሿ vers ሾ𝑎, 𝑏ሿ 

− Montrer que l’équation 𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥 admet au moins une solution dans ሾ𝑎, 𝑏ሿ. 

Exercice  21 

 

Soit  𝑓ሺ𝑥ሻ =
1+ξ𝑥−ξ𝑥3

𝑥−1
 

1 − Donner 𝐷𝑓. 

2 − Vérifier que (∀𝑥 ∈ 𝐷𝑓)  𝑓ሺ𝑥ሻ =
1

𝑥−1
− ξ𝑥 puis calculer 𝑙𝑖𝑚

+∞
 𝑓. 

3 − Montrer que l’équation ξ𝑥 =
1

𝑥−1
  admet une solution unique α dans ሿ1,2ሾ. 

4 − Montrer que  α2ሺα − 2ሻ = 1 − 𝛼. 

Exercice  22 

 

Montrer que 𝑓 admet une fonction réciproque définie sur un intervalle 𝐽 qu’on déterminera vers 𝐼 puis calculer 

𝑓−1ሺ𝑥ሻ. 

1 − 𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥2 + 6x           𝐼 =ሿ − ∞, −3ሿ 

2 − 𝑓ሺ𝑥ሻ =
3𝑥+1

𝑥−2
                 𝐼 =ሿ2, +∞ሾ 

3 − 𝑓ሺ𝑥ሻ = ξ𝑥 − 𝑥            𝐼 = ቂ0,
1

4
ቃ 

4 − 𝑓ሺ𝑥ሻ =
𝑥2+2

𝑥2−4
                 𝐼 = ሾ0,2ሾ  

5 − 𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥2 − 4x           𝐼 = ሾ2, +∞ሾ 

Exercice  23 
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Soit  𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥2 − 2𝑥 + 2 

1 − Montrer que 𝑓 admet une fonction réciproque définie d’un intervalle 𝐽 qu’on déterminera vers ሾ1, +∞ሾ. 

2 − Déterminer 𝑓−1. 

Exercice  24 

 

Soit  𝑓ሺ𝑥ሻ =
2𝑥

𝑥2+1
 définie sur 𝐼 = ሾ−1,1ሿ 

− Montrer que 𝑓 admet une fonction réciproque en déterminera son ensemble de définition 𝐽 puis calculer 𝑓−1ሺ𝑥ሻ. 

 

Exercice  25 

Soit 𝑓 une fonction définie par : ቊ
𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥ξ4 + 𝑥2        𝑥 ≤ 0

𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥൫3 − 2ξ𝑥൯    𝑥 > 0
 

1 − Déterminer 𝐷𝑓. 

2 − Calculer les limites aux bornes. 

3 − Etudier la continuité de 𝑓 sur 𝐷𝑓. 

4 − Soit 𝑔 la restriction de 𝑓 sur 𝐼 =ሿ − ∞, 0ሿ. 

a) Montrer que 𝑔 est strictement croissante sur 𝐼. 

b) En déduire que 𝑔 admet une fonction réciproque définie sur un intervalle 𝐽 qu’on déterminera. 

c) Montrer que (∀𝑥 ∈ J)  𝑔−1ሺ𝑥ሻ = 
𝑥

ඥ2+ξ4+𝑥2
 

Exercice  26 

 

Soit   𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥2 + 𝑥 + 1 

1 − Construire dans un R.O.N la courbe ൫𝒞𝑓൯. 

2 − Montrer que 𝑔 restriction de 𝑓 sur ሾ
−1

2
, +∞ሾ admet une fonction réciproque. 

3 − Calculer 𝑔−1ሺ𝑥ሻ. 

4 − Construire dans le même repère ൫𝒞𝑔
−1൯. 

 

Exercice  27 

 

Soit   𝑓ሺ𝑥ሻ = 2𝑥4 − 16𝑥2 définie sur 𝐼 = ሾ0,2ሿ 

1 − Montrer que 𝑓 admet une fonction reciproque definie d’un intervalle 𝐽 qu’on déterminera vers 𝐼. 

2 − Déterminer 𝑓−1ሺ𝑥ሻ. 

 

Exercice  28 
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Soit   𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥3 − 3𝑥2 − 5  

1 − Montrer que l’équation 𝑓ሺ𝑥ሻ = 0 admet une solution unique α dans ሿ2,4ሾ. 

2 − Donner un encadrement de α d’amplitude 25.10−2 

 

Exercice  29 

 

Montrer que 𝑓 admet une fonction réciproque 𝑓−1 définie sur un intervalle 𝐽 à déterminer puis calculer 𝐽−1ሺ𝑥ሻ 

1 − 𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥2 − 4x + 3          𝐼 =ሿ − ∞, 2ሿ 

2 − 𝑓ሺ𝑥ሻ =
3𝑥+4

𝑥−7
                       𝐼 =ሿ7, +∞ሾ 

3 − 𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥 − 6ξ𝑥 + 1           𝐼 = ሾ9, +∞ሾ 

4 − fሺxሻ =
2x2−1

x2−9
                       𝐼 =ሿ − ∞, −3ሾ  

 

Exercice  30 

 

Soit   𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥2 + 𝑥 + 1 

1 − Dresser le tableau de variations de 𝑓. 

2 − Construire ൫𝒞𝑓൯ dans un repère orthonormé. 

3 − Soit 𝑔 la restriction de 𝑓 sur 𝐼 = ሾ−
1

2
  , +∞ሾ. 

a) Montrer que 𝑔 admet une fonction réciproque 𝑔−1 définie sur 𝐽. 

b) Construire dans le même repère ൫𝒞𝑔
−1൯. 

c) Calculer 𝑔−1ሺ𝑥ሻ pour 𝑥 ∈ 𝐽. 

d) Dresser le tableau de variation de 𝑔−1. 

e) Résoudre  𝑔−1ሺ𝑥ሻ = 𝑥. 

Exercice  31 

 

Montrer que   𝑥3 + 2𝑥 + 1 = 0 admet une solution unique α dans ℝ puisque α ∈ ሿ − 1,0ሾ 

 

Exercice  32 
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Soit f une fonction définie par : ൝𝑓ሺ𝑥ሻ =
ඥ𝑥2+1

𝑥
−

1

𝑥
     𝑥 < 0

𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥2 − 2𝑥        𝑥 ≥ 0
 

1 −Donner 𝐷𝑓. 

2 −Calculer les limites aux bornes de 𝐷𝑓. 

3 −Etudier la continuité de 𝑓 sur 𝐷𝑓. 

4 −Soit 𝑔 la restriction de 𝑓 sur  𝐼 = ሾ0,1ሿ. 

a) Montrer que 𝑔 admet une fonction réciproque en déterminant son ensemble de définition et son ensemble 

de valeurs. 

b) Déterminer 𝑔−1. 

Exercice  33 

 

Soit : 𝑓ሺ𝑥ሻ = −𝑥3 − 11𝑥 + 3 

1 −Montrer que l’équation 𝑓ሺ𝑥ሻ = 0 admet une solution unique α dans ℝ et que   0 < α < 1. 

2 −Donner un encadrement de 𝛼 d’amplitude 0,25. 

Exercice  34 

 

Soit 𝑓ሺ𝑥ሻ = ξ𝑥2 + 2𝑥 + 𝑥 définie sur 𝐼 = ሿ − ∞, −2ሿ 

1 −Montrer que 𝑓 admet une fonction réciproque de J vers I. 

2 −Calculer 𝑓−1ሺ𝑥ሻ. 

3 −Dresser le tableau de variation de 𝑓−1. 

Exercice  35 

 

Soit 𝑓ሺ𝑥ሻ =  
𝑥

1−ξ1+𝑥2
                   𝐼 = ሿ0 , +∞ሾ      

1 −Calculer 𝑙𝑖𝑚
0+

𝑓 et  𝑙𝑖𝑚
+∞

𝑓. 

2 −Etudier la continuité de 𝑓 sur 𝐼. 

3 −Montrer que 𝑓 admet une fonction réciproque 𝑓−1 définie sur un intervalle  𝐽 qu’on déterminera. 

4 −Calculer 𝑓−1ሺ𝑥ሻ. 

5 −Dresser le tableau de variation de 𝑓−1. 

Exercice  36 
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1 − Simplifier :                      𝐴 =
ξ4
5

 .  ξ8 ቆ ට ξ4
35

ቇ

2

ඥξ2
                       𝐵 =

ξ3 ൫ ξ81
4

൯
2

 ቀ ඥξ3
3

ቁ
5

ξ343
 .  3

2
3

 

2 − Ordonner dans l’ordre croissant les nombres : 

                a=ξ5
6

                          b=ξ3
4

                      c=ξ2
3

 

3 − Ecrire le dénominateur sous forme d’un rationnel : 

                                              𝐶 =
1

ξ9
3

+ ξ6
3

+ ξ4
3                               𝐷 =

2

ξ4
3

−1
 

Exercice  37 

 

1 − Calculer :    

   𝑙𝑖𝑚
𝑥→1

  
𝑥− ξ𝑥

3

𝑥−1
                        𝑙𝑖𝑚

𝑥→+∞
 ξ𝑥3 + 3𝑥23

− 𝑥 

  𝑙𝑖𝑚
𝑥→2

 
ξ𝑥+6

3
−2

1− ξ3−𝑥
3                       𝑙𝑖𝑚

𝑥→+∞
 ξ𝑥2 + 𝑥 − 2 − 𝑥 − 1 

𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

ξ8−𝑥33

3𝑥
                       𝑙𝑖𝑚

𝑥→+∞
 

ξ𝑥
3

− ξ𝑥
4

ξ𝑥− ξ𝑥
6  

Exercice  38 

 

Soit 𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥3 + 3 définie sur  𝐼 =  ሾ0 , +∞ሾ 

1 − Montrer que 𝑓 admet une fonction réciproque 𝑓−1 définie sur un intervalle  𝐽 qu’on déterminera vers 𝐼. 

2 −Calculer 𝑓−1ሺ𝑥ሻ. 

Exercice  39 

 

Soit 𝑓ሺ𝑥ሻ = ξ𝑥3 + 3𝑥2 + 3𝑥 + 9
3

 définie sur  𝐼 =  ሾ−3 , +∞ሾ 

1 −Calculer 𝑙𝑖𝑚
+∞

𝑓 . 

2 −Verifier que 𝑓ሺ𝑥ሻ = ඥሺ𝑥 + 1ሻ3 + 8
3

 . 

3 − Montrer que 𝑓 admet une fonction réciproque 𝑓−1 définie sur un intervalle  𝐽 qu’on déterminera vers 𝐼. 

4 −Calculer 𝑓−1ሺ𝑥ሻ pour tout 𝑥 ∈ J. 

Exercice  40 


