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Exercice @

Soit f une fonction définie par : {f () = \3/3(27—4 i ¥E=2
f(x)=3Vx+10-4 x> —2
1 —Donner Df.
2 —Calculer li'z}f et l_iglf.
3 —Etudier la continuité de f sur Df.
4 —Etudier la dérivabilité de f a droite et a gauche en x, = —2. Donner une interprétation géométrique.

5 —Soit g la restriction de f sur [ =] — oo, —2|.
a) Montrer que g admet une fonction réciproque définie sur J qu’on déterminera.
b) Calculer g~ (x).

6 —Soit h la restriction de f sur I' =] — 2, 4+00.
a) Montrer que h admet une fonction réciproque définie sur J' qu’on déterminera.

b) Calculer h~1(x).

Exercice @ = ———

Soit f(x) =x3-3x-3
1 —Etudier les variations de f sur [1, +oo].

2 —Montrer que f(x) = 0 admet une solution unique @ : 2 < a < 3.

3 —Soit g la restriction de f sur [1, +oo[.
a) Montrer que g admet une fonction réciproque définie sur J qu’on déterminera.

b) Montrer que g~ est dérivable en x, = 0.

1
3(a?2-1) °

c) Montrer que (g71)'(0) =
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Exercice @

Soit f une fonction définie par : f(x) = Vx?2+3x —x+1
1 —Determiner Df.

2 —Calculer li'mf et imf .

3 —Etudier la continuité de f sur Df.

4 — a) Etudier la dérivabilité de f a droite en x, = 0. Interpréter.
b) Etudier la dérivabilité de f a gauche en —3. Interpréter.

5 —Etudier les branches infinies.

6 — a) Calculer f'(x) pour x € Df — {-3,0}.
b) Montrer que f est strictement décroissante sur | — oo, —3].
¢) Montrer que f est strictement croissante sur [0, +oo].
d) Dresser le tableau de variation de f.

7 —Construire (Cf) dans un R.O.N .

8 —Soit g la restriction de f sur I =] — o0, —3].

a) Montrer que g admet une fonction réciproque en précisant son ensemble de définition et son ensemble de
valeurs.

b) Construire (Cg™1) dans le méme repére.

¢) Calculer g~1(x).

Exercice @

THf(x)=1+= V¥~ 4 x=>2
Soit : 2
f(x)=x+2—; x <2
1 —Déterminer Dfet calculer les limites aux bornes de Df .
2 —Etudier la dérivabilité de f a droite et a gauche en 2. Interprétez.
3 —Etudier les branches infinies.
4 —FEtudier les variations de f.
5 —Dresser le tableau de variation de f.

6 —Construire (Cf).
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Exercice @

f(x)=x—1+§ x <1
f(x)=x+Vx? -1 x=>1

1 —Déterminer Df et calculer les limites aux bornes de Df .

Soit :

2 —Etudier la continuite de f en x, = 1.
3 —Etudier la dérivabilité de f a droite et a gauche en xy; = 1. Donner une interprétation géométrique.
4 —Ftudier les variations de f puis dresser le tableau de variation.
5 —Etudier les branches infinies.
6 —Construire (Cf).
7 — Soit g la restriction de f sur [ = [1, +oo.
a) Montrer que g admet une fonction réciproque définie sur J a déterminer.
b) Calculer g~ (x) pour x € J et dresser son tableau de variation.

¢) Construire (Cg~1) dans le méme repére.

Exercice @

Soit : f(x) =x—\/§+\/%
1 —Determiner Df.

2 —Calculer l(i)r+n f . Donner une interprétation géométrique.
3 —Calculer li'm f et étudier la branche infinie au voisinage de +co.
4 —Etudier la position de (Cf) et la droite d’équation y = x.

5 —Montrer que (Vx > 0) f'(x) = 2962;\/3;1 (Vx = 1).

6 —Dresser le tableau de variation de f.
7 —Construire (Cf).
8 —Soit g la restriction de f sur I =]0,1].
a) Montrer que g admet une fonction réciproque définie sur I’intervalle J a déterminer

b) Construire (Cg~') dans le méme repére.
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Exercice @

vX
= =
Sit:f(X)——xl x>0

f(x) =x—Vx?-2x x<0
1 —Déterminer Df . Calculer li'm fetlimf.
2 —FEtudier la continuite de f sur Df .
3 —Etudier la dérivabilité de f a droite et a gauche en x, = 0. Donner une interprétation géométrique.

4 —Etudier les branches infinies.

5 —Etudier les variations de f puis dresser le tableau de variation.
—_—_— i 5 2
6 —Montrer qu’il existe un unique @ € [Z’ 2] qui vérifie f(a) = a .

7 —Tracer (Cf).
8 — Soit g la restriction de f sur |1, +oo.
a) Montrer que g admet une fonction réciproque.
b) Montrer que g1 (a) = g(a).
c) Tracer (Cg™1) dans le méme repére.
d) Calculer g~ (x).

—a(a—1)3
a+1

e) Montrer que (g71)'(a) =

gl

Vx2+|x|

Soit : f(x) =
1 —Etudier la parité de f.
2 —Calculer l(l)1+n fet lig)l f.
3 —Montrer que y = x — % est une asymptote a (Cf) au voisinage de +oo.

4 —Ftudier les variations de f sur |0, +oo[ puis dresser le tableau de variation sur Df".

5 —Construire (Cf).
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Exercice @

x3+1
Soit : fe = x3-1 ¥<t

f(x) =vVx?—x—x x=>1

1 —Déterminer Df et calculer li'm f et limf.

2 —Etudier la continuite de f en xy = 1.
3 —Etudier la dérivabilité de f a droite en x, = 1. Interprétez.
4 —FEtudier les branches infinies.
5 —Etudier les variations de f puis dresser le tableau de variation.
6 —Donner 1’équation de la tangente a (Cf) au point d’abscisse 0.
7 —Construire (Cf) dans un R.O.N .
8 — Soit g la restriction de f sur | — oo, 1].
a) Montrer que g admet une fonction réciproque définie sur J.
b) Comparer g=1(0) et g~1(1).
¢) Construire (Cg~1) dans le méme repére.

d) Calculer g~ (x).

Soit'{f(x)=3§/§_x x>0
@) =x+VxZ—x x<0

1 —Déterminer Df et calculer les limites aux bornes.
2 —Etudier la dérivabilité de f en x, = 0. Interprétez.
3 —Etudier les branches infinies.
4 —FEtudier les variations de f puis dresser le tableau de variation.
5 —Etudier la position de (Cf) et (D): y = —x sur 0, +oo] .
6 —Etudier la position de (Cf) et (A):y = % sur | —o,0].
7 —Tracer (Cf).
8 — Soit g la restriction de f sur 1, +oo[.
a) Montrer que g admet une fonction réciproque.
b) Tracer (Cg~1) dans le méme repére.

¢) Donner le tableau de variation de g~1.
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Exercice @

Soit :f (x) = (xVx — 1)2
1 —Déterminer Df et calculer li'm f.

2 —Montrer que liT % = +o00. Donner une interprétation géométrique.
xX—+00

3 —Etudier la dérivabilité de f a droite en 0. Donner une interprétation géométrique.
4 —Montrer que f'(x) = 3vx (xvx — 1) puis dresser le tableau de variation de f.

5 — a) Montrer que (V x > 0) f"(x) = 3(4);—\/\/;_1)
b) Déduire la concavité de (Cf) et le point d’inflexion.

6 — a) Montrer que I’équation f(x) = x admet une solution unique a € [0,1].

b) Montrer que Va = oke

1+a
7 —Construire (Cf).
8 — Soit g la restriction de f sur I = [0,1].
a) Montrer que g admet une fonction réciproque définie sur J a déterminer.
b) Construire (Cg™1) dans le méme repére.

¢) Calculer g~1(x).

Exercice @

1 —Déterminer Df et calculer les limites aux bornes.

Soit :f(x) = x Vx2 + 1 — x?

2 —Etudier les branches infinies.

» () = O i
3 —Montrer que (V x € R) f'(x) = 7= buis dresser le tableau de variation de f.

4 —Montrer que (V x € R) f(x) < x. Donner une interprétation géométrique.

5 —Construire.

6 — a) Montrer que f admet une fonction réciproque définie sur I’intervalle J qu’on déterminera.

b) Construire (Cf 1) dans le méme repére.

c) Montrer que (Vx € J) f~1(x) = \/%
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Exercice @

| f) =v2x —x x=0
Soit : . x 0
fO) =5 ¥<

1 —Déterminer Df .

2 —FEtudier la continuite de f sur Df .

3 —Etudier la dérivabilité de f a droite et a gauche en x, = 0. Donner une interprétation géométrique.
4 —Calculer les limites aux bornes.

5 —Etudier les branches infinies.

1-2x

Vx>0 f'(0)=rmrm
6 — a) Montrer que (1+\/2_3\/§
Vx<0) f'(x) =55

b) Dresser le tableau de variation de f.

_ V2x(1-2x)
T

8 —En déduire la position de (Cf) et la droite (D):y = x sur [0, +oo].

7 —Montrer que (Vx =0) f(x) —«x

9 —Donner I’équation de la tangente a (Cf) au point A(2, £(2))
10 —Construire (Cf).
11 — Soit g la restriction de f sur [ = [%, +ool.
a) Montrer que g admet une fonction réciproque définie sur J.
b) Construire (Cg™1) dans le méme repére.
¢) Montrer que g~! est dérivable en 0
d) Calculer (g71)'(0).

e) Montrer que g71(x) =1 —x + V1 — 2x




