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é — Limite d’une suite numeérique oot
DESCARTES _
DESCARTES Niveau: 2Bac PC

Exercice@

Ug = 2
o {u == (vneN)

1
unp—1

On pose (vn €N) v, =

1 — Montrer que (v,,) est une suite arithmétique. Préciser sa raison et son premier terme.
2 — Ecrire (v,) puis (u,,) en fonction de n.
3 — Calculer lim(u,,).

4 — Calculer S;, = vy + - + v,.

Exercice@ —

Uy =
Soit : " uy+9
Un+1 =

N |-

(vn € N)

2un+6

1 — Montrer que (vn € N) u, # 3

_ 2up+3

2 —Onpose (vn €N) v, —

a) Montrer que (v;,) est une suite géométrique. Préciser sa raison et son premier terme.
b) Calculer (u,) en fonction de n.

c¢) Calculer lim(u,).

d) Calculer S, = vy + -+ v, 44.

Exercice@ - —

uo = ?
2

_ up—3up+9

Upt1 =

Soit :

Un
1 — Montrer que (Vn € N) u,, >3
2 — Etudier la monotonie de (u,,).
3 — a) Montrer que (Vvn € N) u,,; —3 < g(un —B).

. Y
b) En déduire que (vn € N) u, —3 < (5) .

c¢) Calculer limu,,.
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Niveau: 2Bac PC

Exercice@

Ug = 2
Soit : (1+up)?
{un+1 = Zn

1 — Montrer que (u,) est croissante.

2 — a) Montrer que (Vn € N)  uppq — Uy = g .
b) En déduire que (Vn € N) 1w, 22+ 2.

¢) Calculer limu,,.

Exercice@ —

u0=0

Soit : 4-ud
u = [—
n+1 3—u721

1 — Montrer que (vn € N) 0 < u, <+2.

2 — Montrer que (u,,) est croissante.

3—Onpose: v, = .
p Ly |

b) Calculer limu,

a) Montrer que (v,,) est une suite arithmétique. Préciser sa raison.

1 — Montrer que (Vv €N) 0<wu, <4.

2 — Etudier la monotonie de (u,)

3 — Montrer que (Vn € N) 4 — u,q < %(4 -

n
4 — En déduire (vn €N) 4 —u, <4 (%) puis calculer limu,,.

u0=2

Soit (u,,) définie par : _ udtug
un+1 - u2+1
n

(n€eN)

1 — Montrer que (Vvn €N) 1<u, < 2.
2 — Montrer que (u,) est décroissante.

3 — Calculer limu,,.
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Ug = 1 .
Soit (u,) définie par : 5u o B =
() p {un+1 =5 (mEN) n =

1 — Montrer que (v,) est arithmétique. Préciser sa raison et son premier terme.

2 — Calculer (u,,) en fonction de n puis limu,,.

3 — Calculer S;, = vy + v; + - + v, puis Tn=ui+ui+...+ui_
0 1

n

Exercice@ - —

Ug = 1
Soit (u,) définie par : {u _ 2up+3 (n € N)

ntl = gy 47

1 — Montrer que (Vn € N)

N |-

S £1
2 — Etudier la monotonie de (u,).

3 — a) Montrer que (Vn € N)  uy4q —% < %(un - %)
)3n+1

b) Déduire que (vn € N) u, —2 < (

c¢) Déduire limu,,.

N |-

- o=

uo = _1
Soit (u,,) définie par : _dupt2 et w, =
Mg+ ¥ 2
n

Up—1
Up+2

(n€eN)

1 — Montrer que (v,,) est géométrique. Préciser sa raison et son premier terme.
2 — Calculer limu,,.
3 — Calculer S;, = vy + v; + - + v,_;.

4—-T, =vyvq ... Uy.

Exercice @ - - S

Soit (u,,) définie par : {u _6uptds et v, = by =2 (n €N)

1 — Montrer que (Vn € N) u, = 2.

2 — Etudier la monotonie de (u,,)

3 — Montrer que (v,,) est une suite géométrique. Préciser sa raison et son premier terme.
4 — Ecrire (u,) en fonction de n puis limu,,.

5—Calculer: S, =vg+vy + - +v,4, 6t B, =00, ...0,.
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1 — Calculer u; et u, et déduire que (u,) n’est ni arithmétique ni géométrique.
2 — Montrer que (v,,) est arithmétique. Préciser sa raison et son premier terme.
3 — Calculer (v,,) en fonction de n puis limu,,.

4 —Calculer: S, =vp+v,+-+v,_,.

5—Calculer:Tn=ui+i+...+

DESCARTE Niveau: 2Bac PC
uo = _1
Soit (u,,) définie par : ™ et v, = 3un+2
Wi ¥ 5 Un

0 U, Up—2
Exercice @

On considere la fonction f(x) = L

1+x2

1 — Etudier les variations de f.

2 — Soit I = [0,1] Montrer que f(I) c I.

N |-

uO —3
3 — On considere la suite : 2ad
n

1+ud

Un+1 = (vn € N)

a) Montrer que (vn € N) 0<u, <1.
b) Etudier les variations de (u,). En déduire que (Vn € N) u,
c) Calculer limu,,.

v
N R

4 —a) Montrer que (Vn €N) 1 —u,y; < %(1 —Uy).

. 1/2\"
b) En déduire que (Vvn€N) 1—-u, < H (E) )

c) Calculer limu,,.

-

Uy = -1
s &5 Rl
On considére la suite : {un+1 | 4;11:52 (Vn € N) ot. vAl= ) (vn € N)
n

1 — Montrer que (Vvn €N) —-2<u, <1.
2 — Etudier la monotonie de (u,,).

3 — a) Montrer que (v,,) est géométrique. Préciser sa raison et son premier terme.
b) Calculer limuv,,.
c¢) Calculer : S, = vy + vy + -+ + v,_; puis limS,,.

4 — a) Montrer que (Vn € N) 1 —u,; < %(1 — Up).

n
b) En déduire que (Vvh€N) 1—u, <2. G) .

¢) Calculer limu,,.
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0=2

On considere la suite : {un+1 _ m (Vn € N)
1 — Montrer que (Vv EN) 2 <u, < 3.

2 — Etudier la monotonie de (u,,).

3 — a) Montrer que (Vn € N) 3 —u,,q < %(3 —Uy).

. 22\ 2
b) En déduire que (Vn €N) 3 —u, < (E) j

c¢) Calculer limu,,.

Soit la fonction : f(x) = x? —3x + 4

1 — Etudier les variations de f.

2 — On pose I = [1,2] Montrer que f(I) € I.
3 — Montrer que (Vn € R) f(x) = x

N W

Ug =
Uns1 = f(x)

a) Montrer que (vn € N) 1 <u, < 2.
b) Etudier les variations de (u,,).
¢) Calculer limu,,.

4—Soit:{

Exercice @ —

1
uo = -
— : 2
On consideére la suite : B
n
u = —
n+1 1+ud

1 — Montrer que (Vn € N) wu, > 0.

2 — Etudier la monotonie de (u,,).

3 — En déduire que (vn €N) 0<u, < %

4 — a) Montrer que (Vn € N) u,,q < %un.

(n+1)(n+2)

c) Montrer que (Vvn € N) 0 < upuy ... ... u, < G) ¢

. N
b) En déduire que (Vh € N) wu, < (E) puis calculer limu,,.
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. ‘ Uy =20
On considére la suite : {un+1 _ uh+2 (n € N)

1 — Montrer que (vn € N) 0<u, <1.
2 — Etudier la monotonie de (u,,).
3 —a)Montrerque (Vn€N) 1—uy;q < 2(1 —i)

. 20
b) Déduire que (Vvn €N) 1—u, < (5) i

c) Calculer limu,,.

—

uO - 2
On considere la suite : { Nosy =5 = uin (n € N)
1 — Montrer que (vn €N) 2 <u, <4.
2 — Etudier la monotonie de (u,,).
3 —a)Montrerque (Vn€N) 4 —u,;q < %(4 =Uy,).
‘ N
b) Déduire que (Vn€N) 0<4—u, < (E) .
c) Calculer limu,,.
4 — SOltSn - uo +u1 +u2 # '“+un.

-1
a) Montrer que (vn €N) S, =>4n—-2+ (E) e
b) Calculer limS,,.

R

Calculer la limite des suites suivantes :

3n47n




