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Exercice @

Résoudre dans R :
i = e7x+4 =5
&= e4-x—1 = el—Zx

5_e_x__3>0

e2x—1

7— |e*tl —3| <2

2- ¥ =1,
4_ eX+el+x_e=1
6— 3e*—2e*+1<0.

8— 2% 48e%-3208

Exercice @

Calculer :
1= bism 2% — o*
xX—+00
1
3 - lim x (ex - 1)
X—+ 00
e*-3
5-— im
x—+00 €X+1
. g2E_grk
7 — lim
x—0 X
. q £
9 — lim = ex
x-0" X
. eX+1
11— lim

x>+ X—2

13— lim v1—xe*

X——00

PPN L

X—>+00 eX—2x

17 — lim x — 2lnx + e*
xX—+00

19 —  lim xVe*

X——00

21— lim &

i 1—edl
2— lim
x—0 2Xx
eX
- G =
x—+00 X°+1
Vx
. a=—j
6— lim
x—-0t X
B— 'lim \ge¥®
X——00

10 — lim (x3 — 2x?)e”

——00

12 - lim 2t

x>0 e2*-1

M- e b

x—>+00 eX+x

. 3e%¥—eX
16 — lim —
x—+ eX+4
1 1, ¥ 8
18 — lim -e x
x—-0t X
4 e*
20— lim =
xX—>+o00 X
2
, e*
22— lim —
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1 —Calculer li'm fetlimf.

Soit f(x) = x(1 —e™¥)

2 —Etudier les branches infinies de (Cf).
3 — a) Calculer f'(x).

c¢) Dresser le tableau de variation de f.
4 —Etudier la concavité de (Cf).
5 —Etudier la position de (Cf) et (A):y = x .

6 —Construire (Cf).

b) Montrer que (Vx >0) e*—14+x>0et(Vx<0) e*—1+x<0.

i
Soit f une fonction définie par : {f (x) = xex? L < 0

f(0)=0
1 —Etudier la parité de f.
2 —Etudier la continuité de f a droiteen x5 = 0.
3 —Etudier la derivablite de f a droite en xy = 0 . Interprétez

4 —Eudier la branche infinie de (Cf) au voisinage de 4+ .

6 — a) Montrer que (V x < 0) f(x) > x .
b) Construire (Cf) .

7 —Soit{ Yo = N
Unt1 = f(un) (n € N)
a) Montrer que (vn € N) u, < 0.

b) Montrer que u,, est croissante.

¢) Calculer lim u,,.

5 —Etudier les variations de f sur [0, +oo[ puis dresser le tableau de variation de f sur Df.
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f(x) =x—1+Inx x=>1

Soit f une fonction définie sur R par : { e
f(x) = ex-1 x<1

1 — Montrer que f est continue en x, = 1.

X

2 —a) Vérifierque (Vx < 1) ex1=e.ex1

f)-f()

— Donner une interprétation

b) Calculer lim
=i

c¢) Etudier la dérivabilité de f a droite en x, = 1. Interpréter
3 —Etudier les variations de f et dresser le tableau de variation de f.
4 —Ftudier les branches infinies.

5 —Résoudre dans [1,+0[ f(x) <x.

6 —Construire (Cf) (on admet que (Cf) a un seul point d’inflexion d’abscisse % ).
xlnx

-
fGx) ==— x €]0,1[U]1, 4]

¥=
Soit f une fonction définie par : f(y=1
x?

flx) =

x<0

1 —Determiner Df et calculer lim f et lim f .
+ 00 —00
2 —Montrer que f est continue en 0 et 1.

3 —Etudier la dérivabilité de f en 0. Donner une interprétation géométrique (on admet que lmll 1 (’2_{ ® %).
P =

x—1-Inx
& =it (V x €]0,1[U]1, +oof ) ) =407
(Vx <0) (= A2 = x)e™™

5 —On considére g(x) = x — 1 — Inx

a) Calculer l(i)zp g et lig)l g.

b) Etudier les variations de g et déduire le signe de g(x).
6 —Dresser le tableau de variation de f.

7 —Etudier les branches infinies de (Cf).

8 —Construire (Cf).
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i
= =1 x— &€ i
Soit f une fonction définie par : fO) =G ) fnxl .

1 —Determiner Df et calculer li'm fetlimf .

2 —Montrer que f est continue en xy = 1.

3 — Etudier la dérivabilité de f en x, = 1. Interpréter.

1

4 — a) Montrer que (Vx < 1) f'x) = z—:ieﬁ :
b) Montrer que f est strictement croissante sur |1, +oo|.
c¢) Dresser le tableau de variation de f.

5 — a) Montrer que (D): y = x — 1 est une asymptote a (Cf) au voisinage de +oo.
b) Etudier la position de (Cf) et (D) sur |1, +oo].

¢) Montrer que lim f(x) — x = 0. Donner une interprétation.
X—>—00

6 — Construire (Cf) (on admet que (Cf) est au dessous de (A): y = x sur | — oo, 1]).

1 —Calculer li'm fetlimf.

Soit  f(x) =e** —2e*+2

2 —FEtudier les branches infinies.

3 — a) Montrer que (V x € R) f'(x) =2e*(e*—-1).
b) Dresser le tableau de variation de f.

4 —Determiner I’intersection de (Cf) et y = 2.

5 —Determiner le point d’inflexion.

6 —Construire (Cf).
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x) = |2x(1 — lnx x>0
Soit f une fonction définie par : {f (x) = |2x( )

f(x) =e*—1—4J1—e* x<0
1 —Etudier la continuite de f en x, = 0.
2 — Etudier la dérivabilité de f a droite et a gauche en x, = 0. Donner une interprétation.
3 — Etudier la continuité de f en e.
4 — Etudier la dérivabilité de f a droite et a gauche en e. Donner une interprétation géométrique.
5 —Calculer lﬂz} f et l_uoz} f.
6 —Etudier les variations de f et dresser le tableau de variation de f .
7 — Etudier les branches infinies.
8 —Construire (Cf).
9 —Soit g la restriction de f sur [ =] — o0, 0]
a) Montrer que g admet une fonction réciproque définie sur J a déterminer.
b) Tracer (Cg~1) et dans le méme repére.

¢) Calculer g~ (x) pour x € j .

1 —Determiner Df et calculer les limites aux bornes.

Soit f(x) =4e* —e ¥

2 —Etudier les branches infinies.

3 —Résoudre dans R f(x) = 0.
4 —Dresser le tableau de variation de f .
5 —Etudier la concavité de (Cf).

6 —Construire (Cf).
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I. Soit glx)=x%>—-—x+e*

1 —Calculer li'm getlimg.
2 —Etudier les variations de g.

3 —En déduire que (V x € R) g(x) > 0.

’ 22
II. Soit f(x)=

x2+e*
1 —Montrer que Df = R.

2 —Calculer li'm f . Qu’en déduisez-vous ?

3 —Monter que lim f = 1. Conclure.

x(2—x)e*
(x2+ex)2 °

4 — a) Montrer que f'(x) =

b) Dresser le tableau de variation de f.

5 —Montrer que f(x) —x = ~280 g, déduire la position de (Cf) et (A):y = x .

6 —Construire (Cf) (f(2)=0,35).

L  Soit { et
. oit :

Uns1 = f(Uy) (n €N)
a) Montrer que (Vn €N) u, >0.

b) Etudier la monotonie de u,, .

¢) Calculer lim u,,.
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I. Soit gx)=x+e*-1

1 —Calculer li'm g et montrer que lim g = +oo
2 —Calculer g'(x) et dresser le tableau de variation de g.
3 —Déduire que (Vx € R) x+e7* > 1.

II. Soit f(x)=x+In(x+e™)
1 —Verifier que Df = R.
2 — a) Vérifier que (Vx € R) f(x) = In(1 + xe*)

b) Déduire que lim f = 0. Donner une interprétation géométrique.
3 —a) Vérifierque (Vx >0) f(x) =x+Inx+In (1 +x—zx)

b) Calculer li'm f.

¢) Montrer que lim ID _ et lim fil¥) =¥ =+
x—+o00 X xX—>+00

d) Déduire la branche infinie au voisinage de +oo .
4 — a) Calculer f'(x).

b) Montrer que le signe de f'(x) est celui de x+1

c) Dresser le tableau de variation de f.

d) Donner 1’équation de la tangente au point d’abscisse 0.

5 —Soit (A):y=x.

a) Montrer que Vx €R) f(x) —x =0
b) Déduire la position de (Cf) et (A).

6 —Construire (A) et (Cf).
7 —Calculer I’aire du domaine limite par (Cf) et la courbe de la fonction x = In (1 + x_zx) etx=1,x=e.

. g " uo = _1
III.  Soit la suite w,, définie par : {
” P Upt1 = f(un)

a) Montrer que (Vn€N) —-1<u, <0.
b) Montrer que u,, est croissante.

¢) Calculer lim u,.




