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Calculer :

i
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0
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T
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Tzf tan x dx
0

VI

)
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Exercice @

Calculer :
1 o @
A =J dx
0o Xx+1

B—jl 2% p
T )y x2+1 .

Exercice @

Calculer :

e
A=J (2x + 1) Inx dx
1

1
B =f (x —3)e* dx
0

T

2
C=f x cosx dx
0

1
D =f xln(x+ 1) dx
0

a
E=flnxdx
i

1 —Déterminer a, b et c tels que :

x2

c
=ax+b+———
1+x

x+1

3 —Calculer J = [} x In(1 + x) dx.

2
2 —Montrer que | = folxx—ﬂ dx = In2 — %

Calculer :

1
A =J (x? + 1) e¥dx
0

s
JZ (x+1)sinx
g
! cos3x
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Exercice @

1 —Verifier que :

1 _1 X
x(x?2+1) x x241°

2 —Calculer [ = ﬁ

(x2 +1)°

3 —En utilisant une intégration par partie. Calculer J = f

1 xlinx
( 2+1)2

Exercice @

1 —Verifier que :

x? e 2 " 1
(=1F = F=1 (=10

x2
3 (x-1)?

2 —Calculer I = [°

Exercice .

1 —Calculer: [ = f x?Inxdx .

!

2 —Calculer: J = [7

3 x2+x

3 —Calculer : K = [2e** cos x dx .

Exercice @ =

1 —Verifier que :

1 gfa) 1
xz(x+1)—x 2 ¥ xR

2 —Calculer I = f1

2(;vc+1)

ln(x+1)

3 —Calculer J = f1 dx.

1 —Calculer: I =

fl 2x243x42
B

dx .
2 —Calculer : J = fol xe ¥ dx .

3 —Calculer : K = f:_lillnxldx.
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Exercice @

1 —Déterminer a et b tels que :

a b

x+1

x2—3x+2=x—1

x+1

2 —Calculer : I = f_ol = ax.

x—2

I=f cos? x sin2x dx .
0

T
4 . 2 .
j= sin“x sin 2x dx
0

1 —CalculerI +Jet I —]J.

2 —En déduire la valeur de I et J.

Exercice @

- )., e¥+3

dx

dx
x(1+ lnx)

e
,f
1

Calculer:
A =J (t2 +——3)dt
> 3
il t3
B= dt
JO t2+5
4
C =f tVt dt
il

G—jz 2t3+4 ’ dt
-+ 1( t tz)

dx

_f2x3—6x2+x—1
e | x—3

B (&,
_Lx—3 "

2
]=f (e* + x) dx
0
T
K=f cos x sin” x dx
0

n2
L=J e*V1 + e* dx
0
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_ (A =Vx)(1+x)
B—jl v dx

T
C =j (sinx — cos 2x) dx
0

DESCARTE Niveau: 2Bac PC
Calculer :
A=j_12x32+1dx D=f42_\/§dx
-2 X 1 \/E

4
E=f (x? + 1/x dx
0

Exercice @

Calculer :

e
A:_[ x%Inx dx
1
Vs
sz x?sin x dx
0
2
C=f In(x + 2) dx
1

In2
D =f x(e* + e %¥) dx
0

1
E =J e*In(1 + e*) dx
0

0
sz (x +2)e* dx
1
21
sz e*cosx dx
&
2 lnx
H=J —de
-
4
I=fe‘/?dt
1

Ll € lny 4
]_fl(x+2)2 o

B e

1 —Déterminer a, b et c tels que :

2

c
=ax+b+——
¢ 1+x

1+ x

3 —Calculer | = folx In(1 + x)dx.

1 g2 1
2 —Montrer que [ = [/ — dx =In2 --.

Exercice @

Calculer [ = fol(x2 +1)e¥dxet | = [#

(x+1) sinx
cos3x
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Exercice '

1 —Déterminer a et b pour que :

!

¥ - W _a b
x+Dx-12 (x+1) (x—1)2

2 —En déduire | = foz i 2

(x+1)(x—1)2

Soitn € N # . On pose :
Io=[2dx et I,=[2sin"xdx
1 —Calculer [ et I; .

2 —En utilisant une intégration par partie, montrer que :

n—1

3 —Deduire I5 et I .

Exercice ’

Calculer :

!

X
- B f
o Vx+2—-vVx+1 L

¢* 1 + Int

t Int

Soitn € N . On pose :

1 xM
I, = d
. _lox2+1x

1 —Calculer I et 1, .

2 —Montrer que (I,,) et décroissante.
3 —Montrer que (Vn € Nx) 0< 1, Sﬁ.

4 —Calculer lim I,,.

Exercice@ - = —
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Exercice @

I. Soit g(x)=(x—1)e*+ x + 1 définie sur [0, +oo] .
1 —Montrerque (Vx =>0) g'(x)=xe*+1

2 —Dresser le tableau de variation de g et déduire que (V x = 0) g(x) = 0.

. Soit f(x)=%.

1 —Determiner Df et etudier la parité de f .
2 —Calculer les limites aux bornes.

3 —Interpréter géométriquement les résultats précédents.

eX

4 — a) Montrer que (Vx € Df) f'(x) = (e;_l)g g(x) .

b) Dresser le tableau de variation de f.

5 —Tracer (Cf) dans un R.O.N .

1
6 — a) Montrer que —— = ———1

b) Déduire que : [ = [~ &

In2 ex—1

3
=Iln-.
4

X

= Ve

¢) Donner une primitive de la fonction x =

d) En faisant en intégration par parties, Calculer la surface du domaine limite par (Cf), I’axe (ox) et les

droites x = In2 , x = In3 .

Exercice @

v >
Soit f une fonction définie par : {f (x) = x + In(1 + x) x>0

fikx) = x4 x<0
1 —Determiner Df et étudier les branches infinies.

2 —FEtudier la dérivabilité de f a droite et a gauche en 0. Interprétez.
3 —a) Montrerque (Vx > 0) f'(x) = z—:i et (Vx<0) f'(x) =1+ x)e*.

b) Dresser le tableau de variation de f et construire (Cf).
4 —Calculer la surface du domaine limite par (Cf), (ox) et les droites x = 0 et x = 1.

5 —Soit g la restriction de f sur I =] — oo, —1].
a) Montrer que g admet une fonction réciproque.

b) Construire (Cg~!) dans le méme repére.
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I Soit glx)=2x>+1-Inx
1 —Calculer g'(x).
2 —Deduire le signe de g(x).
f(x)=2x—2+ln7x x>0
f(x)=(x—1)e* —x x<0

II.  Soit { définie sur R

1 —Calculer l_'l_g)l f, l_iz}f et lgm f.

2 —Etudier la dérivabilité de f a gauche en 0. Interprétez.

3 —Etudier les variations de f et dresser le tableau de variation.

4 —Etudier les branches infinies.

5 —Montrer que (Cf) admet un point d’inflexion d’abscisse négative.
6 —Tracer (Cf) et déterminer la position de (Cf) et (A):2x —2 =1y.

7 —Calculer la surface du domaine limite par (Cf) et les droitesx = 1,x =e et y = 0.

Exercice @

Soit f une fonction définie par :

il
eX—1

fxX)=2=1%
fx) =1~ 2_

eX

x>0

x<0
1

1 —Determiner Df et calculer ng f, l_ug)l f et l(l;m f.

2 —Etudier les branches infinies.

3 —Etudier la position de (Cf) et la droite (A): y = 2x — 1 sur |0, + o[
4 —FEtudier la dérivabilité de f a gauche en 0. Interprétez.

5 —Etudier les variations de f et dresser son tableau de variation.

6 —Construire (Cf) (|IZl| = 1¢m) dans un RON .

xe*+x+4
ex+1

5 —Soit g(x) =

a) Calculer g’ (x).
b) Calculer le volume du corps crée par la rotation de la courbe de la restriction de f sur [—1,0] autour de

I’axe (0x) (un tour complet).




Prof:Moustaid

Centre v s
g DESCARTES Calcule de I’intégrale

DESCARTES Niveau: 2Bac PC

Exercice

. [ f(x) = x —Vxlnx x>0
o {f(x)= 1+x—e* x<0

1-gkx) =x—Inx.
a) Etudier les variations de g et dresser son tableau de variation g.
b) En déduireque (Wx >0) Inx<x-—-1.
¢) En déduire que (Vx > 0) Inx < 2v/x—2.

2 —Calculer ligl f et l_lg)‘t f.

3 —Etudier la continuité de f en xy = 0.

4 —FEtudier la dérivabilité de f en x, = 0. Interprétez.

5 — a) Etudier la branche infinie au voisinage +o.

b) Calculer lim f(x) — x — 1 et deduire la branche infinie au voisinage de —co.
X——00

6 —Etudier les variations de f et dresser son tableau de variation f.

7 —Montrer que (Cf) admet un point d’inflexion d’abscisse 1. Donner I’équation de la tangente en ce point.
8 —Construire (Cf) (In2 =0,7).
9 — a) Montrer que h la restriction de f sur I =]0, +oo[ et une bijection.

b) Tracer C, ! dans le méme repére.

10 —Soi { s
—Doit
Unt1 = Up = /Un Inu,

a) Montrer que (Vvn € N) u, > 1.
b) Montrer que u,, est décroissante.

¢) Calculer lim u,,.
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Exercice @

o {f(x) =In/x -1 x>1
) =@x-1eV* x<1

1 —Determiner Df .
2 —Calculer ligl f, l_iglf et lgtrn f.
3 —Etudier la dérivabilité de f a gauche en x, = 1. Interprétez.
4 — a) Montrer que (Vx < 1) f'(x) = %(2 —V1=x)eV=*
b) Calculer f'(x) pour x > 1.
c¢) Dresser le tableau de variation de f .
5 —Etudier les branches infinies.

6 —Montrer que (Cf) admet un point d’inflexion d’abscisse —8 .

7 —Construire (Cf) (—4e% = —0,5).
8 — a) Calculer la dérivée de h(x) = (x — 1) Invx — 1.
b) Déduire une fonction primitive de f sur |1, +oo|.

¢) Calculer I’air du domaine limite par (Cf) ,x =2,x =3 ety = 0.

Soit f(x) =In(1+e*) -1
1 — Df et limites aux bornes.

2 —Etudier les variations de f et dresser son tableau de variation f.

1+e*
ex

3 — a) Montrer que f(x) —x = ln(

) — 1. Calculer lian f(x) —x.
Xx—+00

b) Etudier les branches infinies.
c¢) Déterminer I’intersection de (Cf) et les axes du repére.

4 —Tracer (Cf).
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1
Soit - {f(x) = xex x<0
f(x) =xln(1+ x) x=0

1 — Df et calculer les limites aux bornes.

2 — Etudier la continuité et la dérivabilité de f en x, = 0. Interprétez géométriquement.
3 — a) Etudier les variations de f.

b) Dresser le tableau de variation de f.

4 — a) Calculer li1n % Qu’en déduisez-vous ?
X—>+ 00

b) Montrer que (Vt < 1) 1+t <e' Si.

i
¢) En déduire que (Vx < 0) ﬁ <x (ei - 1) 1.

1
d) En déduire lim x (ez . 1).
xX——00
¢) Montrer que (D):y = x + 1 est une asymptote a (Cf) au voisinage de —oo.

5 —Tracer (Cf).

6 — a) Trouver les réels a, b et ¢ tels que :

2

c
=ax+b+——
¥+1 ¥+1

b) En déduire une fonction primitive de f sur [0, +oo].

¢) Calculer la surface du domaine plan définie par (Cf), I’axe des abscisses et les droites x, = 0

gix =e=1.

Soit: f(x) = eIl —%x +1
1 — Df et limites aux bornes.

2 —Etudier les branches infinies.

3 —Etudier la dérivabilité de f en 0. Interprétez.

4 —Calculer f'(x) pour tout x # 0 et dresser le tableau de variation de f.
5 —Construire (Cf) dans R.O.N (unité 1cm).

6 —Calculer le volume du corps crée par la rotation de la courbe représentative de la restriction de f sur [0,1]

autour de ’axe des abscisses.
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1 — Df et limites aux bornes.

2 —Etudier la continuité de f en xy = 0.
3 —Etudier la dérivabilité de f en x, = 0. Interprétez.
4 — a) Calculer f'(x) pour tout x # 0 .
b) Etudier le signe de f'(x).
c¢) Dresser le tableau de variation de f.
5 —Etudier les branches infinies.
6 —Montrer que (Cf) admet 2 points d’inflexions d’abscisse négatif.

7 —Construire (Cf) (unité 1cm) dans R.O.N .

DESCARTE Niveau: 2Bac PC
(f(x) =3x%e* x<0
SOlt:{f(x)=x(1—$)2 iy

8 —Calculer la surface du domaine limite par (Cf),x = —2,x =0ety =0 (on donne 1272 =~ 1,6).

Exercice @

I. Soit gx)=e*—-2x-1
1 —Calculer li'm g, lim g et ¢tudier les variations de g.
2 —En déduire le signe de g(x).
II. Soit f(x)=@+1De *+x+1
1 —Calculer li'm fetlimf.
2 —Etudier les branches infinies.
3 — a) Montrer (Vx € R) f'(x) = e™%*. g(x).
b) Dresser le tableau de variation de f.

4 —FEtudier la concavité de (Cf) et construire (Cf).
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Exercice @

I.  Soit g définie sur ]0, +oo[ par :
glx) = %— 1+ 2inx
1 —Calculer lm} get lém g.
2 — a) Calculer g’ (x).
b) En déduire que g est strictement décroissante sur ]0,1] et strictement croissante sur [1, +oo].
¢) En déduire que (Vx > 0) g(x) >0
II.  Soit f définie par f(x) =3 —-3x+ 2(x+ 1) Inx
1 —Montrer que l(i)lp f = —oo . Donner une interprétation géométrique.
3 1
2 — a) Montrer que pour tout x > 0 f(x) = x [; =842 (1 + ;) lnx]
b) Calculer li'm f.

¢) En déduire la branche infinie de (Cf) au voisinage de +oo.
3 —Montrer (Vx > 0) f'(x) = g(x).
4 —Dresser le tableau de variation de f.
5 —Montrer que I (1,0) est un point d’inflexion.

6 —Donner 1’équation de la tangente a (Cf) en L.

Soit: f(x) =e* —2V/e* -1

1 —Determiner Df et calculer li'm f.

2 —Etudier la branche infinie au voisinage de +oo.
3 —Etudier la dérivabilité de f a droite en x, = 0. Interpréter.
4 —Ftudier les variations de f et dresser le tableau de variation de f.
5 —Construire (Cf).
6 — Soit h la restriction de f sur I = [In2, +oo].
a) Montrer que h est une bijection de I vers J a déterminer.
b) Construire (C, ') dans le meme repere.
5 —Soit g(x) = ln(f(x)).
a) Déterminer Dg et calculer les limites aux bornes.

b) Etudier les variations de f et dresser son tableau de variation de f.
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Exercice @

Soit: f(x) = In (ex — eg)
1 —Montrer que Df = R}.

2 —Calculer lirogl f et l(l)trn f.

3 — a) Montrer que la droite (A): y = x est une asymptote a (Cf) au voisinage de +co.
b) Déterminer la position de (Cf) et (4).
4 —Calculer f'(x) puis dresser le tableau de variation.
5 —Donner 1’équation de la tangente a (Cf) au point A( In4, f (In4) ).
6 — Construire (Cf).
7 — a) Montrer que f est une bijection de R’} vers un intervalle J qu’on déterminera.
b) Construire (Cf~1) dans le méme repére.
¢) Calculer f~1(x) pourn € J.
d) Résoudre I’équation f(x) = f~1(x).

ﬁ

i =
I. Soit: g(x) = = In(x+1)
1 —Montrer que l_qr+1 g = +oo et calculer g(0).
2 —FEtudier les variations de g et dresser le tableau de variation de g puis déduire le signe de g(x).
M. Soit: f(x) =e™*(1+ (1 +x))
1 —Calculer li'm fet li{;} f. Conclure.
2 —Montrer que f'(x) = e™*.g(x). Dresser le tableau de variation de f.
3 —Montrer que (A'a €10,1]) / f(a) = .
4 —Construire (Cf).
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Exercice @

I. Soit gx)=&+1e*-1
1 —Calculer li'glg et l_iglg.
2 —Montrer que g'(x) = (x + 2)e”*.
3 —Dresser le tableau de variation de g.

4 —Calculer g(0) puis déduire le signe de g(x).

X

f(x) == x#0
II. Soit: ex—1
f(0)=0

1 —Calculer li'm f et l_im f.

2 —Etudier les branches infinies.
3 —Montrer que f est continue en xy = 0.

4 —Etudier la dérivabilité de f en x, = 0. Donner une interprétation

1

5 —Montrer que (Vx € R*) f'(x) = -

)

6 —Dresser le tableau de variation de f.
7 —Montrer que f(x) <x & x €] O,i[.

8 —Construire (Cf).

|~

.  Soit: { =z
Up+1 = f(un) (n € N)

1 —Montrer que (Vn € N) 0<u, < % :

2 —Montrer que u,, est décroissante et calculer lim u,,.
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Soit : f(x) = 2x +

ex

e*—1

1 —Determiner Df et calculer les limites aux bornes.
2 —Etudier les variations de f et dresser le tableau de variation de f .

3 —Etudier les branches infinies.

4 —Montrer que A (O, %) est un centre de symétrie pour (Cf).
5 —Construire (Cf).
7 —Soit m € R. Déterminer le nombre de solutions de 1’équation :

2xe* —(m—1)e* —2x+m =0

Soit g définie sur | — 1, 00| par :
gx) =x*+x—In(x+1)
1 —Determiner Dg et calculer liﬂl g.

Inx

2 —Verifier que (Vx > 0) g(x) =x®+x (1 - T) —In (1 + i)
3 —Deduire ligl g puis montrer que (Cg) admet une branche parabolique de direction (oy) au voisinage de +co.
4 — Etudier les variations de g et dresser le tableau de variation de g.
5 —Construire (Cg).
1 —On pose f(x) = x? — In(x + 1).
a) Etudier les variations de f.
b) Montrer que f(x) = 0 admet deux solutions xo = 0 et a € ] %, 1[.

¢) Déduire que (Vx €]0,a) g(x) < x.

1

7 — Soit la suite : { o
Uns1 = g(Up) (neN)

a) Montrer que (vn €N) 0<u, <a.
b) Etudier la monotonie de (u,,) .

c) calculer lim u,.




