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La Rotation
1𝑒𝑟 BAC S.EX

𝑃𝑟𝑜𝑓 : 𝑀𝑜𝑢𝑠𝑡𝑎𝑖𝑑

Exercice 75

𝐴𝐵𝐶 est un triangle équilatéral et (
−→
𝐴𝐵,

−→
𝐴𝐶) ≡

𝜋

3
[2𝜋]. Soit (𝐶) le cercle circonscrit au triangle

𝐴𝐵𝐶 et 𝑀 un point de l’arc 𝐴𝐶 qui ne contient

pas 𝐵 tel que 𝑀 ̸= 𝐴 et 𝑀 ̸= 𝐶. Soit 𝑟 la

rotation de centre 𝐴 et d’angle
𝜋

3
.

Ê Soit 𝑃 un point du segment [𝐵𝑀 ] tel que

𝑀𝑃 = 𝑀𝐴, montrer que 𝐴𝑀𝑃 est un triangle

équilatéral.

Ë Montrer que 𝑟(𝑃 ) = 𝑀 .

Ì Déduire que 𝑀𝐴 + 𝑀𝐶 = 𝑀𝐵.

Exercice 76

Soit 𝐴𝐵𝐶𝐷 un carré de centre 𝑂 tel que

(
−→
𝑂𝐴,

−→
𝑂𝐵) ≡

𝜋

2
[2𝜋]. 𝑀 , 𝑁 , 𝑃 et 𝑄 quatre

points appartient aux segments [𝐴𝐵], [𝐵𝐶],

[𝐶𝐷] et [𝐷𝐴] respectivement tel que :

𝐴𝑀 = 𝐵𝑁 = 𝐶𝑃 = 𝐷𝑄.

Soit 𝑟 la rotation de centre 𝑂 et qui transforme 𝐴

en 𝐵.

Ê Déterminer l’image de 𝑀 par la rotation 𝑟.

Ë Montrer que le quadrilatère 𝑀𝑁𝑃𝑄 est un

carré.
Exercice 77

On considère les deux carrés 𝐴𝐵𝐶𝐷 et 𝐴𝐸𝐹𝐺

tels que :

(
−→
𝐴𝐵,

−−→
𝐴𝐷) ≡

𝜋

2
[2𝜋] et (

−→
𝐴𝐸,

−→
𝐴𝐺) ≡

𝜋

2
[2𝜋],

(
−−→
𝐴𝐷,

−→
𝐴𝐸) ≡

𝜋

3
[2𝜋] et 𝐴𝐸 = 𝐴𝐵.

Ê (𝑎) Construire la figure.

(𝑏) Déterminer l’angle du rotation 𝑟 de centre 𝐴

et qui transforme 𝐵 en 𝐸.

Ë (𝑎) Montrer que 𝑟(𝐶) = 𝐹 et 𝑟(𝐷) = 𝐺.

(𝑏) Déterminer la mesure principale de l’angle

orienté (
̂−−→

𝐵𝐶,
−→
𝐸𝐹 )

Ì Soit 𝐾 = 𝑏𝑎𝑟𝑦{(𝐴; 1), (𝐵;−1), (𝐶;−1)}
posons 𝑟(𝐾) = 𝐾′. Prouver que 𝐾′, 𝐹 et 𝐺

sont alignée.

Exercice 78

Soit 𝐴𝐵𝐶 un triangle dans la mesure de l’angle

(
̂−→

𝐴𝐵,
−→
𝐴𝐶) est positive.

En dehors de ce triangle on construit trois carrés

𝐴𝐶𝐷𝐸, 𝐵𝐴𝐹𝐺 et 𝐶𝐵𝐻𝐼.

Ê (𝑎) Montrer que le triangle 𝐴𝐶𝐼 est l’image

du triangle 𝐷𝐶𝐵 par une rotation qui va être

déterminer.

(𝑏) Déduire que les droites (𝐴𝐼) et (𝐵𝐷) sont

perpendiculaires.

Ë Montrer que que les droites (𝐴𝐻) et (𝐶𝐺)

sont perpendiculaires.

Ì On considère la rotation 𝑟 de centre 𝐴 et d’angle
𝜋

2
. Soit 𝐾 le milieu du segment [𝐸𝐹 ], posons

𝑟(𝐾) = 𝐾′.

(𝑎) Montrer que 𝐾′ appartienne à la droite pas-

sant par 𝐴 et parallèle à (𝐵𝐶).

(𝑏) Déduire que (𝐴𝐾) est une hauteur deu tri-

angle.
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